Zadaci za pripremu drugog kolokvijuma iz
Geometrije

2. januar 2009.

1 Bezijerove krive

1.1 a) Date su tacke Ao(1,7), A1(—3,3), A2(3, —3). Odrediti Bezijerovu krivu
a(t),t € [0,1] stepena 2 éije su to kontrolne tacke.
b) Da li je tangenta te krive u tacki a(%) paralelna pravoj AgAs?

1.2 Date su tacke Ap(0,1), A1(1,2), Ax(2,1), A3(1,0). Odrediti Bezijerovu

krivu stepena 3 ¢ije su to kontrolne tacke.

2 Krive drugog reda

2.1 (*) Dokazati da je tangenta p u tacki Mo(xo,y0) elipse z—z + Z—z =1, data
jednacinom
CXTTo | YYo 1
a2 2
2.2 Rotacijom svesti krive drugog reda na kanonski oblik i odrediti o kojoj krivoy
je rec:
a) 222 + 3xy — 292 — 7 =0,
b) 2% +y? —zy+1=0;

2.3 Translacijom svesti krivu drugog reda ma kanonski oblik i odrediti o kojoj
krivoj je rec:

a) 2% — 3y? — 4z — 18y — 23 = 0,

b) 22 + 5y% — 4 — 10y + 8 = 0.

c)3y> +6y—ax—1=0.

3 Prava i ravan u prostoru

3.1 Ravni x —y — 2 = 0 odrediti parametarski jednacinu.



3.2 Odrediti implicitni oblik ravni o :

x = 2 — 3t + s,
y = 3 — t — s
z =1 + 2s.

3.3 Odrediti jednacinu ravni koja sadrzi tacke A(1,2,3), B(—1,2,—1) ¢ C(0,0,1).

3.4 Pravup:x=t+4,y=-2t+1,2=3t—2,t € R zapisati kao presek dve
TaUNI.

3.5 Pravu p:x —y—1=0,z — 2x = 0 zapisati parametarski.
3.6 Odrediti rastojange tacke M(1,0,12) od pravep: x—y—1=0,z—2z = 0.
3.7 Odrediti rastojanje tacke M(1,0,12) od ravni o : & —y — 4z = 0.

3.8 Odrediti jednacinu ravni o koja sadrzi pravup:x =4t — 2,y =1t + 2,2z =
—2t — 2, i ¢ije je rastojanje od tacke M(3,2,1) jednako v/14.

3.9 Odrediti medjusobni poloZaj pravih (i preseénu tacku ako postoji) pravih:

T—2 y—2 z—2

a) p: 7 5 = q:2x=y,3x ==z
b) r—2 y—2 z-2 r—1 y—2 2-3

PP T T YT T o T
b) x—=2 y—-2 z-2 x+l  y—2 247

PP T T T4 T 0 T 2

3.10 Odrediti parametrizaciju kruga poluprecnika r = 3 sa centrom u tacki
C(1,1,2), ako krug pripada ravni « : x +y — 3z +4 = 0.

3.11 Odrediti zajednicku normalu i rastojanje izmedju mimoilaznih pravih p :
4 _ y+3 _ 2—12 iq.L*?)_E_zfl

z—%2
1 2 T -1 =T T2 3 -

3.12 Data je ravan o : x —2y+5z—1 = 0. Odrediti presek te ravni sa pravama:

a)pr%”f%“:l%;
b)q: 5 =4 ==
Lx—1 _ y—2 —3.
c)r'%_%_zfla
d)s:x—y=lz+y—z+5=0;
eJt:x—2z+42=0,—y+32+2=0.

3.13 Izracunati ugao ravni o :x +2y—32—1=04i0:2x —3y+424+2=0
(za racunangje arccos koristiti digitron).

3.14 Odrediti ravan « koja sadrzi tacku M(1,—1,1), paralelna je pravoj p :
r+2=0,24+2y—-2=0, asaravniB:4x +y—2+2=0 gradi ugao od 7.



3.15 Izracunati (koristedi digitron za arccos) ugao izmedju prave p : x + 2y —
32—1=0z—2+2=0¢ravmia:xz—4y+22+2=0.

3.16 Odrediti jednacinu normale iz tacke A(2,3,—1) na ravan « : 2x +y —
4z+5=0.

3.17 Odrediti Jednacinu ravni koja sadrzi tacku M(-1,0,3) ¢ normalna je na
pmvuq:%ﬂz%z%.

3.18 Odrediti tacku Q koja je simetricna tacki P(3,—2,—4) u odnosu na ravan
a: 6z + 2y —32—"T5=0 kao i projekciju P’ tacke P na ravan c.

3.19 Odrediti tacku Q koja je simetricna tacki P(—1,—2,1) u odnosu na pravu
l: %5 = yT_g = 24 kao i projekciju P’ tacke P na pravu l. (Uputstvo: Neka je
a ravan koja sadrzi P, a normalna je nal i {S} = anl Tada je S srediste duzi
PQ.)

3.20 Odrediti jedancinu ravni koja sadrzi pravu [ : ’”2;1 = y—f = 5= i nor-
malna je na ravan o : 2x — 4y + 2+ 5= 0.

kN
ot

3.21 Odrediti A tako da se prave p : "LT_Q = y%"l = Z__Ql Pq: i = U3 — et

seku. Koje su koordinate presecne tacke?

3.22 Odrediti jednacinu prave koja sadrzi tacku L(2,—1,7) i sece prave p :
z—1 _ y—4 _ z2-3 =7 _ y=11 _ 242
o

. T
2 — 3 T Y97 = "3 =

x—1 Y z+1

3.23 Ispitati da li prava p : 5= = % = sece trougao ABC, ako je

=6
A(2,4,6), B(—4,2,0), C(6,4,—2). U slucaju da sece odrediti koordinate presecne
tacke.

3.24 Odrediti presek trougla ABC i ravni o : x —y + 2z — 3 = 0, ako je
A(1,-2,0), B(—1,2,3) i C(2,1,3).

3.25 Odrediti presek trougla ABC i ravni o : © — 2y + 22+ 5 = 0, ako je
A(0,0,0), B(2,2,2) i C(2,1,5).

4 Poliedarske povrsi

4.1 a) Da li sledeéa tabela temena i povezanosti zadaje poliedar?
Po = <O7 1a4>) b1 = <17273a4> ; D2 = <37778a4> ; P3 = <37675a4>
b) Nacrtati!

4.2 Data je poliedarska pouvrs pljosnima po = (1,2,3), p1 = (4,5,6), pa =
<17274> » P3 = <4a5a2>7 Pa = <375a2>) Ps = <37675> Pe = <673a 1>) pr = <4767 1>
a) Odrediti joj rub i broj komponenata ruba
b) Skicirati povrs (ReSenje: triangulisana trostrana prizma)



4.3 Data je poliedarska pouvrs pljosnima po = (5,6,7), p1 = (1,3,0), pa =
(4,0,1,5) , p3 = (6,2,1,5), ps = (7,6,2,3), p5s = (3,0,4,7).

a) Odrediti rub te povrsi i broj komponenata ruba.

b) Skicirati povrs (ReSenje: Kocka, sa cijih su suprotnih strana isecena dva
trougla).

4.4 a) Skicirati poliedarski model Mebijusove trake i napisati njene pljosni.
b) Odrediti Tub i broj komponenata ruba Mebijusove trake.
b) Dokazati da Mebijusova traka nije orjentabilna.

4.5 Data je poliedarska povrs pljosnima py = (0,
(0,5,6) , p3 = <1a274>¢ Py = <67774>7 ps = (7,
(4,6,5).ps = (3,5,2), po = (4,2,5).

a) Odrediti rub te povrgi i broj komponenata ruba.

b) Izursiti uskladjivanje orjentacija pljosni, pocev od pljosni pg = (0,1,2).
Da li je povrs orjentabilna?

1?2>? P = <37032>; p2 =
]-76>7p6 = <67071>) pr =

4.6 Data je poliedarska pouvrs pljosnima py = (0,1,5,4), p1 = (6,2,1,5),
p2 = (4,3,7,0) , p3 = (3,6,7), pa = (3,6,2). a) Odrediti rub te povrsi i broj
komponenata ruba.

b) Izursiti uskladjivanje orjentacija pljosni. Da li je povrs orjentabilna?

5 Zadaci za vezbu



