Ugao izmedju dve prave

Ugao izmedju pravih p i g definiSemo kao oStar ugao izmedju
njihovih normalnih vektora, tj.
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Ugao izmedju dve ravni

Neka su data ravni a i B koje se seku po pravoj p. UoCimo ravan
~v hormalnu na p koja te ravni seCe redom po pravama a i b. Ugao
izmedju ravni o i 8 definiSemo kao oStar ugao izmedju pravih a
I b. Dakle, ugao izmedju ravni raCunamo sledeCom formulom

/(«, 3) = arccos | na | nf |




Zadatak 1 IzraCunati ugao ravni o« : x +2y—3z—1=01i (3 :
2r — 3y + 4z + 2 = 0 (za raCunanje arccos Kkoristiti digitron).



Ugao izmedju prave i ravni

Ugao izmedju prave p i ravni o je po definiciji ugao izmedju prave
p i njene normalne projekcije p’ na ravan o.
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Uz pomoC normalnog vektora n, ravni o i vektora pravca p prave
p taj se ugao moze izraziti kao:
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Zadatak 2 IzracCunati (koristeci digitron za arccos) ugao izmedju
pravep . x+2y—3z—1 =0,x—z+2=0iravnia . z—4y+42z+2 =
0.



Zadatak 3 Odrediti jednacCinu ravni koja sadrzi tacku M(—1,0,3)

I normalna je na pravu q - 5”'51 = yz3 = Z__13.

Zadatak 4 Odrediti tacku Q koja je simetricna tacki P(3, —2,—4)
u odnosu na ravan o : 6x + 2y — 32z — 75 = 0 kao i projekciju P’
tacke P na ravan .

Zadatak 5 Odrediti jedancCinu ravni koja sadrzi pravu 1 : —xgl =

y'|1'2 = z§3 I normalna je na ravan o . 2x — 4y + z+ 5 = 0.
Zadatak 6 Odrediti \ tako da se prave p : % = y*‘% =21 |

q . % — 913 — 2‘55 seku. Koje su koordinate preseCne tacker?




Prodor prave p i trougla ABC

Neka je prava p odredjena vektorom pravca ? | taCkom P € p.
Neka Je M #+ P prodorna taCka prave p kroz ravan trougla ABC

i v_PA U= PB w=PC . Tada je uslov da prava p sece trougao
ABC dat uslovom da su sledeCa tri meSovita proizvoda istog
znaka:

—_ — —_ — — — —

sign[v, u, p] = sign[u,w, p] = sign[w, v, P]. (1)

U slucaju da prava seCe trougao, preseCna taCka se moze izra-
cunati tako sto se nadje jednacina ravni ABC, a zatim se odredi
njen presek sa pravom. Postoje i optimalniji nacini koji koriste
me3ovite proizvode iz formule (1).

Zadatak 7 Ispitati da li prava p : 71 = i6 = zf41 seCe trougao
ABC, ako je A(2,4,6), B(—4,2,0), C(6,4,—2). U sluCaju da sece
odrediti koordinate presecne tacke.



Presek ravni i trougla

Presek ravni i trougla moze biti: prazan skup, teme trougla, duz
(koja nije ivica trougla), ivica trougla ili trougao moZze da pripada
ravni. Jednostavan nacCin da se odredi taj presek je da se svaka
ivica trougla seCe sa ravni.

Primer 1 Odrediti presek trougla ABC i ravni o« . x —y = 0, ako
je A(1,0,0), B(0,2,0) i C(1,2,3).

Zadatak 8 Odrediti presek trougla ABC' i ravnia : x—y+2z—3 =
0, ako je A(1,—2,0), B(—-1,2,3) i C(2,1,3).

Presek dva trougla



Projektovanje na ravan

Rotacije u prostoru



