MesSoviti proizvod je operacija [] : VXV xV — R Kkoji trima
vektorima v, u,w dodeljuje broj

—_ — — —
v

[v,u,w]:= (v x u) w

Teorema Apsolutna vrednost mesovitog proizvoda [v, u, w] jed-

naka je povrsina paralelepipeda odredjenog vektorima v, u, w .

Dokaz: predavanja

Tri vektora su linearno nezavisna (nekomplanarna) ako i
samo ako im je mesoviti proizvod razliCit od nule.



Algebarske osobine vektorskog i mesSovitog proizvoda

— = - — ) .
v,u,w,veV3ia BecR vaZi:

Teorema JZa vektore

— — — —
V X UuU=—U X vV

1)

(antisimetricnost),

2) (av +B8u)x w=a(v x w)+ B(uw x w) (linearnost),

3) [?7 Za B] — —[Z, ?7 B]a
4) [v,u,w] = [u,w,v] = [w, v, u],
5 [av +8u,w,v]=ca[v,w, v]+ B[u,w,v] (linearnost).
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MesSoviti prozivod u koordinatama

U ortonormiranoj bazi mesoviti proizvod se racuna pomocu de-
terminante:

I v1 V2 V3
[v,u,w] =1| u; wup wus3
wil w2 w3

Primer 1 Da li su vektori a= (1,2,-7), b= (—=1,3,3), c=
(—1,8,—1) linearno nezavisni.

Zadatak 1 Data je kocka ABCDA{B1C1D1 ivice 1.
a) Odrediti ugao izmedju dijagonala strana kocke BCq i D1Bj1.

b) Odrediti zapreminu tetraedra BC1B1D.



Zadatak 2 U odnosu na taCku O dati su vektori polozaja OA,OB
taCaka A i B (A # B). Izraziti vektor polozaja tacke C takve da

a) AC= ACB,) cR;
b) tacka C deli duz AB u odnosu p:q, p,q € N.

Zadatak 3 Neka je ABC' trougao i taCka T takva da vaZi OT_
(OA —+ OB + OC)

a) Dokazati da taCka T ne zavisi od izbora tacCke O.

b) Dokazati da je taCka O teziste trougla, tj. presek tezisnih duZi
I da ona tetezisne duzi deli u odnosu 2 : 1.



Zadatak 4 Dokazati da simetrala ugla u trouglu deli naspramnu
stranu u odnosu susednih strana.

Zadatak 5 Dokazati da se visine trougla seku u jednoj tacki
(ortocentar).



